
18.6.  Функциональные методы 
 

 1. Найдите все значения а, при каждом из 
которых уравнение  

2 2( 3) 3 3x a x a x a             имеет 

единственный корень. 
(симметрия) 

2.  Найдите все значения а, при каждом из которых 
уравнение 

 2 1 2 1( 1) 2 1 (1 ) 2 4 4a a ax x x           имеет 

единственный корень 
(замена, симметрия) 

3. Найдите все значения а, при каждом из 
которых уравнение  

2 21
2cos 5 sin 6 2

1
x a x a a

a
       

 имеет 

единственное решение на отрезке ;
2 2

    
  

(симметрия) 

4. Найдите все значения а, при каждом из которых 

система   
   

ln

4 2 2 2 2
2 2

2 4

log 2 log 1 1

xy

x y a ax y

 


   
      

имеет единственное решение 
 
(симметрия) 

5.       Найдите все значения а, при каждом из 

которых уравнение 2 2 4 4 2 5a x a x a a      
имеет единственное решение  
 
(симметрия, ограниченность) 

6. Найдите все значения а, при каждом из которых 

система 
 4

2 2

1 2

4

a x y x

x y

    


 
  

имеет единственное решение 
(симметрия, оценка) 

7.  Найдите все значения а, при каждом из 
которых уравнение    

2 211 2 3 4 13 5 2 2 2a x x x a x a          

имеет хотя бы один корень 
(ограниченность) 

8.  Найдите все значения а, при каждом из которых 
уравнение 3 22 4 0x x ax     имеет единственный 
корень на отрезке [-1; 2] 
 
(исследование с производной) 

9. Найдите все значения а, при каждом из 
которых уравнение  

 22 2 2
2 23 log 2 loga x a x a x x x x           

имеет хотя бы один корень. 
(сумма квадратов) 

10. Найдите все значения а, при каждом из которых 

уравнение  36 227 4 2 6 8 4x a x x a x       

не имеет корней 
 
(монотонность) 

 
 

  Ответы: 

1) 1; 5    2) -1    3) 6     4) 1    5) 0; 3    6) 4      7) 9 3 5 9 3 5
;

2 2

  
 
 

   8)      ; 5 7 10;       9) 3    10) 
1

;
12
  
 
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